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CHUYEN DE DAI SO

BAI 1. TINH PON DIEU

LY THUYET
1. Dinh nghia
Cho ham s6 y = f(z) xac dinh trén K, véi K 1a mot khodng, ntta khodng hodc mot doan.

¢ Ham s6 y = f(x) dong bién (tang) tren K néu Vo, x9 € K, 71 < 19 = f(71) < f (22)
(hinh a).

# Ham s6 y = f(x) nghich bién (gidm) trén K néu Vi, 22 € K, 21 < 22 = f(71) > f (22)
(hinh b).

Y Y

f(x2)

f(x1)

0) I T2 X

hinh a hinh b

2. Diéu kién can dé ham sb don diéu

Gia stt ham s6 y = f(x) ¢6 dao ham trén khoang K.

#* Néu ham s6 dong bién trén khodng K thi f/(z) > 0,Vz € K.
¢ Néu ham s6 nghich bién trén khodng K thi f/(z) <0,Vr € K.
3. Diéu kién di dé ham sb don diéu

Gia stt ham s6 y = f(x) ¢6 dao ham trén khoang K.

# Néu f/(z) > 0,Vz € K thi ham s6 dong bién trén khoang K.
# Néu f'(r) < 0,Vz € K thi ham s6 nghich bién trén khodng K.
¢ Néu f/(z) = 0,Vz € K thi ham s6 khong déi trén khodng K.

(¢ Néu K la mot doan hoiic nita khoang thi phai b6 sung gia thiét “ Ham s6 y = f(x)
lién tuc trén doan hodc nita khodng d6”. Chang han: Néu ham s6 y = f(x) lién tuc
tren doan [a; b] va c6 doa ham f/(z) > 0,Vz € K trén khodng (a;b) thi ham s6 dong
bién trén doan [a;b]. .




(& Néu f/(x) > 0,Ve € K (hodc f/(x) < 0,Vr € K) vd f'(z) = 0 chi tai mot s6 diem
hitu han ctia K thi ham s6 dong bién trén khoang K (hoac nghich bién trén khoang
K).

(£ Néu f(r) dong bién trén khoang (a;b) thi f(a) < f(b).

(£ Néu f(x) nghich bién treén khoéng (a;b) thi f(a) < f(b).

PHUONG PHAP VAN DUNG
1. Lap bang xét ddu ctia mot bidu thic P(x)

Budc 1. Tim nghiém ctia biéu thiic P(z), hodc gia tri clia 2 lam biéu thiic P(z) khong xac
dinh.

Buéc 2. Sap xép cac gia tri clia z tim duge theo thit tiy tit nhé dén 16n.

Buéc 3. Stt dung may tinh hodc quy tac xét dau tim dau ctia P(z) trén ting khodng clia
bang xét dau.

2. Xét tinh don diéu ctia ham sb y = f(z) trén tap xac dinh
Buéc 1. Tim tap xac dinh.
Buégc 2. Tinh dao ham y' = f'(z).
Budc 3. Tim nghiém cta f/(x) hoac nhing gia tri « lam cho f/(z) khong xac dinh.
Budc 4. Lap bang bién thien.
Buéc 5. Két luan.
3. Xét tinh don diéu cha ham s6 y = f(z) qua Bang bién thién
Xét ham s6 y = f(x) c6 dao ham trén (a;b), ta dua vio bang bién thien dé xét tinh don
diéu:
¢ f'(z) mang ddu + (duong) thi f'(x) dong bién trén (a;b).
Khi d6: Chiéu miii tén hudng lén trén
¢ f'(x) mang ddu - (am) thi f'(z) nghich bién trén (a;b).
Khi d6: Chieu mii tén hudng zuong dudi

Minh hoa bang bién thién:

X —00 x1 x2 x3 —+00

v |+ 0o - 0 + 0 -

f(z1) )

f(z3
) -

(z2

Dira vao bang bién thién:
Ham s6 y = f(z) dong bién trén cac khodng (—oo;x1) va (z2;3).
Ham s6 y = f(z) nghich bién trén cac khodng (z1;x2) va (3;+00).
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4. Mét s6 vi du
N yd pe s PN 2 N A 1
(&' Vi du 1. Xét tinh don diéu ctia ham s6 sau y = §x3 — 2?2 -3z +1.
& Loi giai.
Tap xac dinh D = R.

Tacoy =a?> 20 -3,y =022-22-3=0& [i:;l

BBT
T —00 -1 3 +00
Y _

T

Suy ra ham s6 dong bién trén khodng (—oo; —1) va (3; +00); ham s6 nghich bién trén khoang
(—1;3). ]

Do ham s6 lién tuc trén R (nghia la lién tuc tai 2 = 1;2 = 3) nén ta c6 thé két luan
nhu sau: Ham s6 dong bién trén (—oo; —1] va [3; +00); ham s6 nghich bién trén [—1; 3].

(' Vi du 2. Xét tinh don diéu ctia ham s6 sau: y = 2% — 222 + 3.
& Loi giai.
Tap xac dinh D = R.
Ta c¢6 v = 423 — 4z.
T =

Yy =0& . BBT:
r =41

x —00 -1 0 1 +o0

Y - 0 + 0 - 0 +
+00 3 +0o0
2 2

Ham s6 y = 2* — 222 4 3 nghich bién trén (—oo; —1) nén nghich bién trén (—2; —1). O
2 +1
r—1"

(¢ Vi du 3. Xét tinh don diéu ctia ham s6 sau: y =
B Loi giai.

-3
Tap xac dinh: D = (—o0; 1) U (1;+00) = ¢/ = 5 <0,Vz # 1.

(z —1)
Ham s6 nghich bién tren ting khoang (—oo; 1) va (1;+00). O
(&' Vi du 4. Xét tinh don diéu ctia ham s6 sau: y = v/2018z — 22.
& Ldi giai.

. 2018 — 2
Tap xac dinh D = [0;2018]; 3/ = ’

2v/2018z — 22’

y' = 0=z = 1009. Bang bién thien:
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x 0 1009 2018
y + 0 —

7

Ham s6 dong bién trén khoang (0; 1009) va nghich bién trén khoang (1009; 2018).

. ) 22z +1
(&' Vi du 5. Xét tinh don diéu ctia ham s6 sau: y:%.
m_
& Ldi giai.
Tap xac dinh: D =R\ {2}.
2 4z +3 x =
Tacoy = T2 e 4r+3=0&
Y= "w—22 Y v =3

Ta c6 bang bién thién

T —00 1 2 3 +00
Y + 0 - - 0 +
+00 +00
—00 —00

Suy ra ham s6 dong bién trén khoéng (—oo; 1) va (3; 4+00).
Ham s6 nghich bién trén khodng (1;2) va (2;3).
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[Phiéu bai tap rén luyén sb 1]

& CdAu 1. Trong céc ham s6 sau, ham s6 ndo dong bién trén R?

@y:x2+2x—1. B)y = 2* — 222
(©)y = 3 + 2z — 2019. D!

T+ 3

& CAu 2. Ham s6 y = 23 + 322 — 4 nghich bién trén khoang nao sau day?

(AR (—00;=2). ©)(0;+0). D) (-2 0).
& CAu 3. Ham s6 —2% — 322 + 92 + 20 dong bién trén cic khoang nao

(A)(-3;1). (—o0; 1). (©) (~3; +00). D)(1;2).
& CAu 4. Cho ham s6 y = 23 — 32 4+ 1. Ménh dé nao sau day ding?

@Ham s6 da cho nghich bién trén khoang (—2;1).

(B)Ham s6 da cho nghich bién tren khoang (—1;3).

(C)Ham s6 da cho dong bién tren khoang (—1;1).

@Hém s6 da cho dong bién trén khodng (—oo; —1) va khodng (1; +00).

¢ CAu 5. Ham s6 ndo sau day dong bién trén R.
@y:x3—x+2. y:x?’—i—:c—l. @y:x3—3x+5. @y:x4+4.
& CAu 6. Cho ham sb6 y = 2* — 822 — 4. Ham s6 da cho nghich bién trén cac khoang
@(—2;0) va (2; +00). (—oo; —2) va (0;2).
(©)(=2;0) va (0;2). (D) (—00; —2) va (2; +00).
& CAu 7. Cho ham s6 y = z* — 222. Ménh dé nao duéi day ding?
@Hé,m 6 nghich bién trén khoang (—1;1).
(B)Ham s6 dong bién tren khoang (—oo; —2).
@Ham s6 nghich bién trén khodng (—oo; —2).
@Ham s6 dong bién trén khoang (—1;1).

~ ) 20 — 3 N
&y Cdu 8. Cho ham s6 y = * T Ménh de ndo sau day dung?
x

@Ham s6 dong bién trén tap xac dinh clia né.
Ham s6 nghich bién trén tap R.

@Hém s6 dong bién trén (—oo; —1) va (—1; +o0).
@Ham 6 nghich bién trén R\ {—1}.

¢ Cau 9. Cho ham s6 y = a:T—l Menh dé nao sau day 1a ding?
@Ham s6 da cho chi dong bién trén (0; +00).
(B)Ham s6 da cho chi ddng bién trén (—oo;0).
@Ham s6 da cho dong bién trén R\ {0}.
@Ham s6 da cho dong bién trén moi khodng xéc dinh.

” P 2 1
&y Cau 10. Cho ham s6 y = T
T+ 2

@Hém s6 nghich bién trén R.
Hém s6 dong bién trén R.
@Ham s6 nghich bién trén cic khoang (—oo; —2) va (—2; +00).

. Khéng dinh nao sau day la ding?
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@Ham s6 dong bién trén cac khoang (—oo; —2) va (—2; +00).

& Cau 11. Cho ham s6 f(z) lién tuc trén R c¢6 dao ham f/'(z) = (1 — z)(x + 2)g(z) trong

do6 g(z) > 0,Vo € R. Ham 86 y = f(1 — x) + 20192 + 2018 nghich bién trén khoang nao?
(A)(0;3). (—o00;3). (©) (1; +00). (D) (3; +0).

20 — 1

r+1

@Ham s6 luon nghich bién trén R.

Héun s6 dong bién trén cac khoang (—oo; —1) va (—1; +00).

@Ham s6 nghich bién trén cic khoang (—oo; —1) va (—1; +00).

@Ham s6 luon dong bién trén R.

{¢ Cau 12. Cho ham s6 y = . Khéng dinh nao sau day ding?

& Cau 13. Ham s6 y = f(z) c6 dao ham 3 = 22 + 2,Vox € R. Ménh dé nao sau day
ding?

@Ham s6 nghich bién trén (—oo;0). Ham s6 nghich bién trén (0; +o00).

@Ham s6 nghich bién trén (—\/5; \/5) @Ham s6 dong bién trén (—oo; +00).
& Cdu 14. Cho ham s6 y = f(x) ¢6 dao ham ¢/ = 2? — 2z, V2 € R. Ham s6 y = —2f(z)
dong bién trén khoang nao dudi day?

(A)(0;2). B) (2; +00). (C) (—o00; —2). D) (-2;0).
{¢ Cau 15. Ham s6 y = f(z) c¢6 dao ham théa manf’(z) > 0,Vx € (1;4);f'(z) =0 < x €
2;3]. Ménh dé nao dudi day sai?

@Ham 0 f(x)dong bién trén khoang (1;2).

(B)Ham s6f(x)ddng bién tren khoéng (3;4).

©)1 (v5) =1 (V7).

@Ham 0 f(z) dong bién trén khodng (1;4).

{¢ Cau 16. Cho ham s6 y = f(z) c6 bang bién thién nhu sau:

x —00 0 2 +0o0

y' + 0 — 0 +
1 +00
y / \ /
—00 -3

Ham s6 da cho dong bién trong khoang nao duéi day?
(A) (2; +00). B) (—o0; 1). (C) (0; +00). (D)(0;2).

& Cau 17. Cho ham s6 y = f(z) c6 ban bién thién nhu sau:

T —00 -2 0 2 +o0

Y + 0 — 0 + 0 —

) 00/3\1/3\00
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Ham s6 y = f(z)nghich bién trén khoan nao dudi day?
@ (:2). (=2;0). © (0: +00). D) (~o0;-2).
& CdAu 18. Cho ham s6 y = f(z) ¢6 do thi nhu sau:
Yy

Ham s6 da cho nghich bién trén khodng nao duéi day?
(A)(0:1). (—1;0). (©)(—2;-1). D) (-1;1).

& Cdu 19. Cho ham s6 y = f (x) c6 bang bién thién nhu sau.

T —00 -2 0 +00

4 — 0 + 0 —

Ham s6 dong bién trén khoang ndo dudi day

(A) (0; +00). (B) (—o0; —2). (©) (=3;1). (D) (—2;0).
& Cdu 20. Cho ham s6 y = f (z) ¢6 bang bién thien nhu hinh dudi day. Ménh dé nao sau
day la dang?

T —00 -1 2 +00
Y + + 0 —
+00 -2
y / / \
-2 —00 —00

@Ham s6 da cho dong bién trén (—oo; —1) U (—1;2).

Ham s6 da cho dong bién trén (—2;2).

@Hé,m s6 da cho dong bién trén cac khodng (—2; +o00)va (—oo; —2).

@Hém s6 da cho dong bién tren khoang (0;2).
& CdAu 21. Ham s6 y = f (v) c6 bang bién thién dugc cho 6 hinh duéi. Ho6i ham s6 da cho
dong bién trén khodng nao duéi day?

x —00 -2 0 2 +o0

Y - 0 + 0 — 0 +

y +00\1/2\0/+O°

7 Tuong lai khéc hay cudi phu thude vao do lusi clia ngay hom nay &



(A) (—o0; —2). B) (0; +00). ©)(0;2). D) (-2;0).

{¢ Cau 22. Cho ham s y = f(z) x4c dinh trén R, c6 bang bién thién nhu sau

T —00 -2 0 2 +00

Y + 0 - 0 + 0 -
3 3
—00 —1 —00

Ham s6 y = f(z) dong bién trén khodng nao duéi day?
@) (0:2). (~153) (©)(~o0:3) D) (~o0:0).

{¢ Cau 23. Cho ham s6 y = f () lien tuc trén R va c6 bang bién thién nhu sau:

T —00 -1 3 +00
y' — 0 + 0 —
400 6
Y \ / \
0 —0o0

Khang dinh nao sau day la sai vé sut bién thién ctia ham s6 y = f (2)?
@Nghich bién trén khodng (3;+00). Déng bién trén khoang (0;6).
@Nghich bién trén khodng (—oo; —1). @Déng bién trén khodng (—1;3).
{¢ CaAu 24. Cho ham s6 y = f (x) ¢6 do thi nhu hinh vé.

Y

-1 0O 1 z

Ham s6 da cho dong bién trén khoang nao duéi day?

@) (-1,0). (—o0;—1). (©) (0: +00). D)(-1;1).
& Cau 25. Cho ham s6 y = f (x) c6 bang bién thién bén dudi. Ham s6 y = f () nghich
bién trong khodng nao sau day?

T —00 -1 0 1 +00
y + 0 - - 0 +
2 +00 +00
—00 —00 -2

(A)(—1;1). B) (0; 1). (©)(-2;2). (D) (2; +00).

10
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& Cau 26. Cho ham sb6 y = az* + br? + c(a, b, ¢ € R)c6 dd thi nhu hinh vé. Héi ham sb
da cho dong bién trén khodng nao dugc liet ke duédi day?

(A)(2; +00). (B) (—2; +00). (C) (—0; 2). (D) (—o0; —2).

& Cdu 27. Cho ham s6 y = f () ¢6 do thi nhu sau:

Ham s6 y = f (x) dong bién trén khodng nao dudi day?

@A) (~1;1), B) (2 -1). ©(0;2). D) (-21).

& Cdau 28. Cho ham s6 y = f (z) c6 do thi nhu hinh vé bén. Ménh dé nao sau day ding
vé ham s6 d6?

@Nghich bién trén khodng (—1;1). Déng bién trén khoang (0; +00).
(C)Dong bién tren khoang (0;1). (D)Nghich bién tren khoéng (—oo;0).
& Cdu 29. Cho ham s6 y = f () c6 bang bién thién nhu hinh vé.

11
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T —00 —1 0 1 +00

Y - 0 + 0 - 0 +
400 3 +
Y \_2/ \_2/

Ham s6 da cho nghich bién trén khoang nao duéi day?

(A) (0; +00). (—1:1). (C) (—o0;0). (D) (—o0; —2).
& CdAu 30. Cho ham sb f(z) xac dinh trén R va c6 dd thi ham s6 y = f/(x) 14 dudng cong
trong hinh bén. Ménh dé nao duéi day diang?

(0. ¢]

Y

—2/' 19, 9 T

@Ham 6 f(z) dong bién trén khoang (1;2).
(B)Ham s6 f(z)ddng bién tren khoang (—2;1).
@Ham s6 f(x)nghich bién trén khoang(—1;1).
@Ham s6 f(z)nghich bién trén khoang (0;2).
BANG DAP AN
1. CJl2. DJ[3. All4. ¢][5. B]l6. B8 C]l9. D][10. D|[11. D]

12. B|[13. D][14. A]|15. D|[16. A |[17. B |[18. A [[19. D][20. D][21. D |
22. A]|23. B|[24. A|[25. B|[26. D |[27. B][28. C][29. D]|[30. D

12
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5. Tim diéu kién cta tham sé m dé ham sb y = f(z) dong bién, nghich bién trén
khoang (a;b) cho trudc

Cho ham 86 y = f(x,m) ¢6 tap xac dinh D, khodng (a;b) C D:
¢ Ham s6 nghich bién trén (a;b) < v/ <0,V € (a;b).

¢ Ham s6 dong bién trén (a;b) < 3 > 0,Vz € (a;b).

L ar+b —d ad — bc
Riéng ham so thi: 2 =R — =
E ieng ha socx+d 1 \{ },y

c (cx +d)?

¢ Ham s6 nghich bién tréen TXD < ¢/ < 0,Vo € D < ad — be < 0.

¢ Ham s dong bién tréen TXD < 3y > 0,Vz € D < ad — be > 0.
ad —bc < 0
d .
7 ¢ (U,U)

ad —bec >0

¢ Ham s6 dong bién trén (u;v) & ¢ > 0,Vz € (w;0) = ¢ _¢

— ¢ (wv)

C

¢ Ham s6 nghich bién trén (u;v) & ' < 0,Vr € (u;v) =

* Nhic lai kién thiic lién quan
Cho tam thitc g(x) = ax? + bx + c(a # 0)

a>0

() >0,VreR & .
g(z) >0,V {Ago

a<0

@ >0,Vr e R & .
g9(x) x A0

A<O0

a<0

A<O

@g(I)SO,VxE]R@{a<O.
@g(x)<0,v:zceR<:>{

H Rieng ham s6 y = f(z) = ax® + br? + cx + d c6 v = 3azx? + 2bx + c. %

13
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Ham s6 dong bién trén R khi va chi khi | Haim s6 nghich bién trén R khi va chi khi
[ [a>0 [ [a<0
a2y o
f(z) >0,Vz e R & a=0 fl(x)<0,Vz eR & a=0
b=0 b=0
c>0 L e<0

Néu gap bai toan tim m dé ham s6 dong bién (hodc nghich bién) trén khoang (a, b)

BUOC 1. Dua bat phuong trinh f/(z) > 0 (hoic f'(z) < 0), Vo € (a;b) vé dang
g(x) > h(m) (hodc g(x) < h(m)), Vx € (a;b).

BUOC 2. Lap bang bién thién ctia ham s6 g(z) trén doan (a,b).

BUOC 3. Tit bang bién thien va cac diéu kien thich hop ta suy ra cac gid tri can tim
ctia tham s6 m.

C g(l') > h(m) < h(m) < minme(a;b) g(x); g(l‘) < h(m) > MaXye(a;b) g($)

1

£ Dang 1. V6i dang toan tim tham s6 m d€ ham s6 bac ba

y = f(z;m) = 223+ ba® + cx + d don diéu moét chiéu trén khoang cé
d6 dai bang k

BUGOC 1. Tinh y/ = f/(x;m) = 222 + bz + c.

BUOC 2. Ham s6 don dieu tren (z1;22) < ¢ = 0 ¢6 2 nghiém phan biét

A>0
ﬁ{a%o (%)

BUOC 3. Ham s6 don dieu tren khodng c6 do dai bing k

<:>|:c1—:c2|=k<:)(:c1+:c2)2—4x1x2:k2 <:>52—4P=k2(***)

» z N 2 N £ _1
(¢ Vi du 1. Tlmmdehamsoy:m$
x_

& Ldi giai.
Tap xac dinh 2 = R.

Ham s6 dong bién trén tap xac dinh khi va chi khi 3/ =

dong bién trén tap xac dinh ciia no.

— 1
%>O,Vw;&1@—m+l>
w_

0Oem<l.

O vi du trén ta khong cho diéu kien ¢ > 0,Vz # 1 (b6 dau "=")vitaiy =0 m=1

P —1
ham so ¢6 dang y = ac_l = 1 hay y = 1, khi d6 phuong trinh 3/ = 0 < 0 = 0 tai vo
‘/E_

s6 nghiem r € R (khong xay ra tai hitu han diém). Do d6 diéu kién bai toan nay la
y' > 0,Vo # 1.
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O

g 7 ~ L 1 e 2 - ., . 2
(€ Vi du 2. Cho ham s6 y = g(m +1)2® — (m — 3)2% + (m + 5)x — 1 Tat cd cac gia tri clia
m dé ham s6 dong bién trén tap xac dinh.

& Ldi giai.
Tap xac dinh 2 =R. Ta c6 y = (m + 1)2? — 2(m — 3)x +m + 5.

0. s ) 1 )
e V6im = —1, y =8z +4. 3y ddi dau trén khi qua x = ) nén loai m = —1.

e Véim# —-1.YCBT &y = (m+1)2?2 —2(m —3)r+m+5>0véimoi z € R (x).

a>0 m+1>0 m> -1 1
(x) &9 ., & & 1 &m> .
A'<0 12m+4 <0 m> - 3

3

O

(€ Vi du 3. Cho ham s6 y = 2® — 322 — ma + 2. Tap hop tat ci cac gia tri ctia m dé ham
s6 da cho dong bién trén khoang (0; +o00) la:
@m§—3. m§—2. @mg—l. @mg().
& Loi giai.
Tap xac dinh 2 = R.
y' = 322 — 62 —m. Dé ham s6 dong bién trén (0; +oo) thi ¢/ > 0,Vz € (0; +-00).
& m < 322 — 6x,Vr € (0;+00).
Dat g(z) = 322 — 62 = m < min g(z).

(05+00)
Ma min g(z) =g¢(1) = -3=m < =3.
(05+00)
Chon dap an @ [

@ Vidu 4 Hamséy= — nghich bién trén khodng (—oo; 3) khi:
x p—

m
@m>2. m23. ©m<2. @m<—3.

B Ldi giai.

/ 2_m o X LN X N N 2_m < O
y = ————, dieu kién can tim la & m > 3.
(x —m)? m >3
Chon dap én U

(¢ Vi du 5. Ham s6 y = 22 — 2ma? — (m + 1)z + 1 nghich bién trén khoang (0;2) khi gia tri

ctia m thoa: " "
@mSQ. mZQ. @mgg @ng

B Ldi giai.

y =322 —dmr — (m+1), ¥ =322 — dmx — (m + 1) < 0Vz € (0;2).

2 _
S m > %lxx—i— 11 =g(x)Vz € (0;2) & m > r(%g}){g(x).
2 (62* + 3z 42
Lai c6: ¢'(z) = ( (x4x+f)2 ) > OVz € (0;2). Do d6 < m > I(I(l];%})(g(a?) =g(2) = %
Chon dap én@ O
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> 7 N A ? e ., . 9 Z N Z 1 1
(&' Vi du 6. Tim tat ca cac gia tri thyc clia tham s6 m sao cho ham s y = §x3 — §m$2 +

2mx — 3m + 4 nghich bién trén mot doan c6 do dai 1a 37

@mz—l,sz. m:—l. @sz. @m:—l,m:—Q.
& Ldi giai.
Tap xac dinh: 2 = R.
Ta c6: v = 22 — ma + 2m.
Ta khong xét truong hop v/ <0,Vz e Rvia=1> 0.

lr1 — 22| = 3 & A0 mt—8m >0 @{m>8haym<0@[m:—1.
(11 —12)* =9 S2—4P =9 m? —8m =9 m=09
Chondépé,n@ ]
2mcosx —

> s < Z N 93 ~ > 3 < 3eX AN >
(& Vidu 7. Him s6 y = m dong bien trén khoang <7r; g) t thi dieu kién cua

4dcosx+m
tham s6 m 1a gi

@m<—2haym>0. <—2haym24.
(©-2<m<4 (D)2 <m < 0.

B Ldi giai.

.371'
xe (77, 9 ) 37‘()

Dit t = cosw ———t € (=1;0). Do t = cos X dong bién trén khoang | ; >

(Kiém trat' = —sinx > 0,Vx € (7r; 3;))

Nén yéu cau bai toan sé gitt nguyén dong bién — dong bién hay bai toan phat biéu lai
thanh:

) ) . . 2 o . 2mt + 4 N L ,
“Tim tat ca cac gia tri ciia tham s6 m de ham so y = % dong bien trén khoang
m
(—1;0)".
. 2m? + 4
Khi d6, yéu cau bai toan tuong duong: vy = H > 0, ding Vt € (—1;0)(x).
-m >4
m
t=——¢(-10) m <0 m < —2
(¥) & 4 - & :
2m? + 4m > 0 m<—2 |m=4
m > 0
Chon dap an ]

sinxz +m

(' Vi du 8. Tat ca cac gia tri thuc ctia tham s6 m dé ham s6 y = nghich bién

sinx —m
trén khoang (g;w).
(A)m <0, B)m < 0 hodc m > 1.

©o<m<1. D)m > —1.

& Loi giai.
Cach 1: V6i z € (g;ﬂ') = sinz € (0;1).

, cosz(sinx —m) — cosz(sinx + m) —2m cos T
y =

(sinz — m)? ~ (sinz —m)?’
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Ham s6 da cho nghich bién trén khoang

U ) m ¢ (0;1) m ¢ (0;1)
— & &
2" y < 0,Vx € (g;w) —2mecosz < 0,V € (g;w>

m <0
& m>1 (do cosx < 0,Vr € (g,ﬂ')) < m < 0.

m <0

Cach 2: (Ddi sang bién mdi)

ﬂ- .
x€(2“)

Dit t = sine —=%5t € (0;1). Do ¢ = sinx nghich bién trén khoéng (g, 7r> (c6 thé kiém
trat' = cosx < 0,Vx € (g,ﬂ'>)
Nén bai toan sé chuyén ddi tit nghich bién — déng bién hay bai toan phat biéu lai la:

N £ 2 - ., . 2 £ 2 N Z t + m X « £ ~ 2 99
“Tim tat ca cac gia tri cia tham so m dé ham so y = a— dong bien trén khoang (0;1).
—m

N —2
Khi d6 yéu cau bai toan tuong duong: ¢ = ﬁ > 0,Vx € (0;1)(x).
con | |"=)
m ¢ (0;
(%) & & m=>1&m<0.
—2m >0
m < 0

Chon dap an @ (]
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(Phiéu bai tap rén luyén s6 2]

Ham bac ba: |y = az® + ba? + cx +d

~ Z Z 2 Z ].
¢ Cau 1. Tim tat ca cac gia tri clia tham s6 m de ham s6 y = §x3 —ma? + (5m — 6)x + 2

dong bién trén tap xac dinh ciia né.

(A)1<m<6. lmg2 (©2<m<3. D)2 <m<3.

m>3

& CAu 2. Tap tat ca cac gia tri ctia tham s6 m dé ham s6 y = 23 — 3ma? + 3z + 1 dong
bién trén R la:

@me [—1;1]. me (—o0; —1] U [1; 400).

@me (—o0; —1) U (1; +00). @me (—1;1).
& CdAu 3. C6 bao nhiéu gia tri nguyén ctia tham sé m trén [—1;5] dé ham s6 y = %x?’ —
22 +maz + 1 dong bién trén khodng (—oo; 4+00)?

A B)4. (©)s. D)s.
{¢ CAu 4. Cho ham s6 y = %:1:3 — 222 + (m + 3)z +m. Tim gia tri nhd nhat clia tham s6
m dé ham s6 dong bién tren R.

@m:—4. m:O. @m:—Q. @mzl.
& CAu 5. Tap hop tat ca cac gia tri ctia tham s6 thic m dé ham s6 y = —2° — 622 4 (4m —
2)x + 2 nghich bién trén khodng (—oo;0) la

ST e o=y

& Ldi giai.

Chon dap an @ O
P . ma3 o, . .

{ CAu 6. Cho ham s6 y = —— — 22 + 22 + 1 — m. Tap hop céc gia tri ctia m dé ham sb

3
nghich bién trén R la

@ E;JFOO)' B) {0} (©) (—o0;0). De.

& Cdu 7. C6 bao nhieu s6 nguyén m dé ham s6 y = (m? — 1) 23 + (m — 1)z — z + 4 nghich
bién trén R?
o ®2 ©: ®o

{¢ CAu 8. Tap hgp tat ca cac gia tri thic ciia tham s6 m dé ham s6 y = 23 —3ma?+3z—6m>
dong bién tren (0; +o00) 1a

(A) (—o0; 1]. B) (—o0; 2. (C) (—o0;0]. (D) [2; +0).

B Loi giai.

Chon déap an @ [

¢ CAu 9. Tim tat cd cac gia tri nguyen duong nhdé hon 5 ctia thma sé6 m dé ham s6
1 N )

y= a3+ (m— 1)z + (2m — 3)x — 3 dong bien trén khoang (1;+00).

@5- ®)3. ©)6. D).
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~ Z ., . o £ 2 N L 1
&y Cau 10. Tim tap hgp tat ci cac gia tri clia tham s6 m dé ham s6 y = 5933 4222 — (2m —
3)x + 4 dong bién trén khoang (—1; +00).

(B [0; +00). [_g;m) © <_oo;_;]. D) (—o0:0].

& Cau 11. Tim tat ca gia tri cia tham s6 m sao cho ham s6 y = 23 — 2ma? — (m+ 1)z + 1
nghich bién trén khoang (0;2) la

@m22. mg%. mz%. @m§2.

B Ldi giai.

Chon dap an @ ]

a p 1 2
d¢ CAu 12. Cho ham s6 y = §x3 — @

cac gid tri clia m dé ham sé dong bién trén khoang (0;1) 1a
(A) (—o0; 1]. [1; 400). (©) (—o0:1). (D) (1; +00)(1; 400).

& CAu 13. C6 bao nhiéu gia tri nguyén ctia tham s6 m thudc doan [—10;10] dé ham sb
y = 23 — 322 + 3ma + 2019 nghich bién trén khoang (1;2)?

(A)10. (B)20. (©)11. (D)21.

& CdAu 14. C6 bao nhiéu gia tri nguyeén ctia tham s6 m dé ham s6 y = —23 4 3(m +2)z? —
3 (m? + 4m) x + 1 dong bién trong khoéng (0;1)?

@1 ®)s3. ©2. D).
“ P P » P 1
ty Cdu 15. X4c dinh tat ca cac gia tri clia tham s6 m dé ham sé y = §x3~|—(m—|— Da?4-4z+7
c6 do dai khoang nghich bién bang 2v/5

@m:—Z,m:4. mzl,m:3. @m:O,m:—l. @mzZ,m:—éL

Ham truing phuong: |y = az* + ba? + ¢

22 + 2mx + 1 v6i m 14 tham s6 thue. Tap hop

N7 Céu 16. Tim tat ca cac gia tri thyc ctia tham sé m sao cho ham s6 y = z* — 2(m —
1)2z? + m — 2 dong bién trén khoang (1;3)7

@me 00; —b). mE —5;2). ©m€(2,+oo). @me(—

& CdAu 17. C6 bao nhieu gia tri nguyen duong ctia tham s6 m dé ham s6 y = 2* — ma?

dong bién trén khoang (2; = o).

(A)4. B)s. (©)9. D).

zt omad 2? o1
 Cdu 18. Cho ham s6 y = — — —— + — — ma + 2019 (m la tham s6). Goi S 1a tap hop

4 3 2
tat ca cac gia tri nguyén ctia tham s6 m dé ham s6 da cho dong bién trén khoang (6; +00).

Tinh s6 phan tit ctia S biét rang |m| < 2020.
(A)4041. (B)2027. (C)2026. (D)2015.

ar +b
cr +d

Ham phan thidc: |y =

~ . . . ~ B % 21~ % X m N 3
&y Cdu 19. C6 bao nhiéu gié tri nguyeén ctia tham s6 m dé ham s6 y = + dong bien

trén tung khoang xac dinh cia né?

A)s. B)2. (O)3. D)1.
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mx — 2

—— = nghich bién trén
—2r+m &t

& CAu 20. S6 gia tri nguyéen ctia tham sé m dé ham s6 y =
1
khoang (5;—1—00) la
@1 &5 ©s D2

{y Cau 21. Cho ham s6 y = HT? Tap hop tat ca cac gia tri ciia m dé ham s6 dong bién
T

trén khoang (0; +00) la

(A)(2; +00). B) (—0; 2). (©) (—o0;2]. (D) [2; +00).

mr+1

{¢ CdAu 22. C6 bao nhiéu gia tri nguyen duong ctia tham s6 m dé ham s6 y = n dong
xr m
bién trén khoang (—oo; —3).
o) B ©s op
A_A 2 . N Z £ ~ PAETEN £ r+2m—3 X P
w Cdu 23. Goi S 1a tap hgp cac sd nguyén m dé ham s6 y = f(x) = e ——— dong bién
r — om

tren khoang (—oo; —14). Tinh tong T ctia cc phan ti trong S?
(A)T = —10. BT = -9. ©T = —6. D)T = 5.
& Cau 24. Cho db thi ham s6 y = ——
xr—1m
bién tren (0;3)].
(A)m > 3. B)0<m<2. (©2<m<3. (D)m < 0.
20 +1

r —1m
1
@m<—%. —%<m§1. ©—§§m<1. @mgl.
BANG DAP AN
1. DI||2. All3. DI||4. DI|5. DI||6. D||7. B8 Al||l9. DI[10. D

11. C|[12. B|[13. ¢ |[14. D|[15. D |[16. D |[17. B |[18. B |[19. C||20. C
121. B|[22. D]|23. A][24. D|[25. B]

. Tim céc gi4 tri clia tham s6 m dé ham s6 dong

d¢ CdAu 25. Tim m dé ham sb6 y = nghich bién trén khoang (1; +00)?

20
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6. Bai toan tinh don diéu ctia ham sb théng qua dd thi ham f’ - don diéu ham hop

flu(z)]
& BAI TOAN 1. Xac dinh tinh don diéu ctia ham s6 dya vao do thi f/(z).
e Do thi ham s6 f/(z) ndm phia trén Oz nén Yy
f'(z) > 0.

Do dé: Ham s6 y = f(z) dong bién tréen 2.

e DO thi ham s6 f/(r) nAm phia duéi Oz nén
f'(z) 0.
Do dé: Ham s6 y = f(x) nghich bién trén 2. /\ O

T 9 \\/ x3 T4\ T

B Ldi giai.

Dua vao do thi ta thay

Do thi ham s6 y = f/(z) ndm phia trén truc hoanh trong cic khoang (z1; z2) va (v3;74) =
y' > 0 trén cac khodng (x1;29) va (23;24). Vay ham s6 y = f(z) dong bién trén cic khoang
(x1;x2) va (x3;14).

D5 thi ham s6 y = f/(x) nam phia duéi truc hoanh trong cac khoadng (—oo; x1), (r2; 23
va (z4;+00) = 3 < 0 trén cac khodng (—oo;x1), (w2;23) va (x4;+00). Vay ham s6 y = f(z
nghich bién trén cac khodng (—oo;21), (22;23) va (4; +00).
) BAI TOAN 2. Xac dinh tinh don diéu ctia ham s6 y = f(z) = h(z) — g(z) dua vao do
thi 2'(z), (¢'(x)).

~—

Os

B Loi giai.
e Néu do thi #/(z) nam phia trén do thi ¢'(z) thi Yy
f(x) > 0.

Do dé: Ham s6 y = f(z) dong bién trén 7.

e Néu dd thi #/(z) n¥m phia dudi db thi ¢'(x) thi
f'(z) <0.
Do dé: Ham s6 y = f(z) nghich bién tren 7.

© BAI TOAN 3. Xac dinh tinh don diéu ctia ham hop y = f(u) dya vao bang bién thien
hosic do thi y = f/(x).

& Ldi giai.

Xét ham g(z) = f(u(z)).

u'(x) =0

f'(u(x)) =0

Tim x1, 29, ...2; la nghiém f/'(z) = 0 hoac khong xac dinh.

Budc 1. ¢'(z) = [f(u(x))] = v/(z) - f'(u(z)) =0 & [
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T
Budc 2. Giai phuong trinh f'(u(z)) =0 < |u(z) = x9.

Xét dau f/(u(z)) dya vao dau f’(z) hodc dya vao bang bién thien dau f/(x).
Vai tro cia u(z) giong nhu = vi dau ctia f'(u(z)) cing 1a dau ctua f/'(z).

Buéc 3. Lap bang xét dau ¢'(z).

Bué6c 4. Két luan tinh don dieu ham g(z) = f(u(x)).

(¢ Vi du 1.

Cho ham s6 f(z) c¢6 dao ham f/(x) x4c dinh, lién tuc y
tren R va c¢6 do thi f/(z) nhu hinh vé bén. Ham s
f(x) dong bién trén khodng nao dudi day?

(A)(2; +00). B) (—o0; 1).

(©)(3; +00). (D)(1;3).

|

B Ldi giai.

. =1
Duya vao do thi f/(x) ta c6 f'(z) =0= [x va f'(z) > 0=z > 3.

Ta c6 bang bién thién ctia ham s6 f(z):

Duya vao bang bién thién, ham s6 f(z) dong bién trén khodng (3; +00).
Chon dap an @

(£ Vi du 2.

22
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Cho ham s6 y = f(z). Ham s6 y = f/(x) ¢6 do thi nhu hinh Yy
bén. Ham s6 y = f(1 — z) dong bién trén khoang

A)(2:3). (B) (—o0; —1).
©(-20). D)(~1; +o0).

l—2z=-1 x =2
Tacoy =—f'(1—2);y =0 f1l-2)=0& |[1l-2=2 & |z=-1.

l—2z=3 T = —2
Dau v/
x —00 —2 -1 2 +00
y' -0 + 0 - 0 +
Chon dap an @ ]
(& Vi du 3.

Cho ham s6 y = f(x) c6 dao ham tren R. Ham s6 f/(x) c6 do thi ¥
nhu hinh vé ben. Ham s6 y = f (1 — «?) nghich bién trong khoéng

nao dudi day?
A (=00;=1). B)(0;+0).  (©)(-1;0). D)(-1;2). /

o] 12 x
& Loi giai
Dat g(a;):f(l—xz)
Ta co
r=0 =0
g’(m):—Q:U-f’(l—xZ),g’(x):O(:)[xlzo 9 s ll1-2’=1e |22=0 <z=0.
f/(1-2%) =0 1—22=2 |22=—1

(v0 nghiém.)

e ) ) 1—2°>1 2? <0
Dua vao d6 thi ham s6 f/(z) ta c6 f' (1 —2?) <0 <

=
1—22<2 22> -1

Bang xét dau ¢'(x)

x —00 0 +00
—2z + 0 -
f1(1—2?) + 0 +
g'(z) + 0 -
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Duya vao bang xét dau dao ham ta c¢6 ham s6 g(z) = f (1 — 2%) nghich bién trén (0;+00).
Chon dap an O]
(€ Vi du 4. Cho ham s6 y = f(z) lién tuc trén R va ¢6 bang xét dau f'(z) nhu sau:

T —00 0 3 +00

f(x) + 0 - 0 +

Dt ham s6 y = g(x) = f(1 —2) + 1. Ménh dé nao sau day vé ham s6 y = g(x) 1a ding?
Ham s6 dong bién trén khoang (—oo; —2)..
(B)Ham s6 nghich bién tren khoang (—2; 1).
@Héun s6 dong bién trén khoang (—2; +00).
@Ham s6 nghich bién trén khoang (1; +o0).
& Loi giai.
Trén tap xac dinh 2 =R, ta ¢6 ¢'(z) = —f'(1 — x).

r=1

r=-2

@) =0 f(1-2)=0& li:xfg[

Ta c6 bang xét dau ¢/(z) nhu sau:

T —00 -2 1 +00

g'(x) - 0 + 0 -

Vay ham s6 y = g(x) dong bién trén khodng (—2;1) va nghich bién trén khodng (—oo; —2)
va (1;+00).
Chon dap an @ [
(¢ Vi du 5.
Cho ham s6 y = f(z) c6 dao ham tréen R. Ham s6
y = f'(x) ¢6 d6 thi nhu hinh vé bén. Dit y = g(z) =
f(z) — 2 Khang dinh nao sau day vé ham s6 y = g(z)
la ding?
@Ham s6 dong bién trén khodng (1;2).
Hém s6 nghich bién trén khodng (2; +o0).
(C)Ham s6 déng bién tren khodng (—1; 1).
@Hém s6 nghich bién trén khoang (—1;2).

\!

& Ldi giai.
C6 ¢'(x) = f'(x) - L.
Vé duong thing d: y = 1 song song véi truc Oz.

24
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Ta ¢6 BBT ctiay = ¢'(z) = f/(x) —

Vay ham s6 nghich bién trén khoang (—1;2).
Chon dap an @

@ Vi du 6.
Cho ham s6 y = f (x) c6 dao ham tréen R. Ham s6 y
y = f"(x) c6 do thi nhu hinh vé bén. Dat y = g (z) =
f(x)+ %xz + 2+ 1. Khéng dinh nao sau day vé ham
s6y=g(x)lading?>  |eeaa 2
@Hém s6 dong bién trén khoéng (1;3).
Ham s6 nghich bién trén khodng (—oo; —3). |

@Ham s6 dong bién trén khodng (3; +00). -3
@Ham s6 dong bién trén khoang (—3; —1).

\r

Loi g
29() fl@)+z+1=f(z)—(—z-1)
é duon gthangd y = —z — 1 lén cting mat phang toa do.
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Duta vao dd thi ta c6 trén khodng (1;3) do thi (C') nam phia trén duong thang d. Suy ra
ham s6 dong bién trén khoang (1;3).

Chon dap an @ OJ
(€ ViduT7.
Cho ham s6 y = f (z) ¢6 dao ham trén R. D6 thi clia ham s6 y

y = f' (z)nhu hinh vé ben. Him s6 y = g (z) = f (x) — lxg’ -

3
zxz + gx + 1. Ménh dé nao dudi day vé ham s6 y = g (z) 1a
sai?

@Ham s6 nghich bién trén khodng (—oo; —3).
(B)Ham s6 nghich bién tren khoang (—3; —1).
@Hém s6 dong bién trén khoang (—1;1).

@Ham 6 nghich bién trén khoang (1; +o0).

B Loi giai.
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3 3
/ ! _ 2 T
f0)= 1@ - (24 3o 3).
. . PN P 3 .
Do thi ham s6 y = f/(z) cit do thi ham s6 y = 22 + 2%~ 3 tal cac diém c6 hoanh do
r=-3 r=—-1; z=1.

Nhin vao do thi ta c6 bang bién thién sau

T —00 —3 —1 1 +o00

+ 0 0 + 0
g(x) / \ / \
N +00

Ham s6 dong bién trén khoang (—oo; —3) nén dap an A sai.
Chon dap an @ ]
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(Phiéu bai tap s6 3)

& Cau 1.

Cho ham s6 y = f(x). Haim s6 y = f/(z) c6 do thi nhu hinh y

vé ben. Khang dinh nao sau day la khéng dinh dang?
@Ham s6 y = f(x) dong bién trén khodng (—oo;1).
H?am s6 y = f(x) nghich bién trén khodng (1;2).
(C)Ham s6 y = f(z) ddng bién tren khoéng (1;2).
@Ham s6 y = f(x) nghich bién trén khodng (—oo;2). 1

{ Cdu 2.
Ham s6 y = f'(x) ¢6 do thi nhu hinh vé bén. Ham s Yy
y = f (z) dong bién trén khoang

@) (2; +o0). (0:1).

(©)(0;1) va (2;+00). D)(1;2).

& Cau 3. Cho ham s6 y = f (z) c6 bang xét dau ciia dao ham nhu sau

f'(x) + 0 -0 + 0 - 0 +

Ham s6 y = —2f () + 2019 nghich bién trén khoadng nao trong cac khoang duéi day?
@) (~4:2). ®) (-1;2). ©(-2-1). D) (2:4).
{ Cau 4.
Cho ham s6 y = g (x) c6 dao ham lién tuc trén R va ¢6 do thi Y
y = ¢ (z) nhu hinh vé bén. Xét ham s6 f (2) = g (—x + 3).
Meénh dé nao duéi day sai?
@Ham s6 f (z) nghich bién trén (2;3).
(B)Ham s6 f () nghich bién tren (0;2).
@Ham s6 f (z) dong bién trén (3;4).
@Hém s6 f (z) dong bién trén (—2;0).

¢ Cdau 5.
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Cho ham s6 y = f (z). Ham s6 y = f’ (z) c6 do thi nhu y
hinh vé ham s6 y = f (1 — 2z) dong bién trén khoang

(A)(2; +00). (—%;0).
(©)(1;2). @(0; %)

x —00 1 2 3 4 +00

f(x) -0 + 0 + 0 - 0 +

Ham s6 y = f(4 — 3x) nghich bién trén khodng ndo sau day?
1 11 13 3
5. 1Y L) =2, Z:2).
®() ®6) o) o)
& Cdau7.
Cho ham s6 y = f(x)c6 dao ham treén R va thoa f (2) = y
f(=2) =0 va do thi ham s6 y = f' (x) c6 do thi nhu

hinh ben. Ham s6 y = (f (x))? nghich bién tren cac
khoang nao trong cac khoang sau:

@(—1;%). B)(-2; —1).
©(-1;1). D)(1;2).

& Cdu 8.
Cho ham s6 y = f(z). Do thi ham s6 y = f/(z) y
nhu hinh bén. Ham s6 y = f(3 — z) nghich bién
trén khoang nao?
(A)(2;4). B)(-1:2).

(©)(2; +00). (D) (—o0; —1). 1

NZ Al

& CaAu 9. Cho ham s6 y = f (z) c6 bang xét dau dao ham nhu sau

T —00 1 +00

f'(z) - 0+
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Ham s0 y = f (2?) nghich bién trén khoéng

(A)(0;1). (1; +00). (©) (~1,0). (D) (—o0;0).
& Cau 10.
Cho ham s6 y = f (z) c6 dao ham trén R. Y y = f'(x)
D6 thi ham s6 y = f’ (z) nhu hinh vé. Hoi

ham s6 y = f («?) nghich bién trén khodng / \
nao sau day?
@A) (-1;0). B) (—o0:1). -/ o i DA
(©) (1;4). (D) (4; +00).

{ Céau 11.

Cho ham s6 y = f(x). Biét ham s6 Y
y = f'(z) c6 do thi nhu hinh vé bén y = f'(2)
dudi. Hum s6 y = f (3 — 2%) dong bién
trén khoang:

(A)(2;3). B)(—2;—1).
©©:1). D) (-1:0). i NG A

{¢ Cau 12. Cho ham s6 y = f (x) c6 dao ham va lién tuc trén R. Duong cong trong hinh
vé bén dudi 1a d6 thi clia ham s6 y = f' ().

Y

y=[(x)

Xét ham s6 g (z) = f (z* — 7). Menh dé nao dudi day sai?
@Ham s6 y = ¢ (z) nghich bién trén (—oo; —3).
Ham s0 y = g (x) nghich bién tren (—v/6;0).
@Ham s6 y = g (z) nghich bién trén (0; \/6)
@Ham s0 y = g (z) nghich bién tren (v/6;3).
& Cau 13. Cho ham s6 y = f (z) ¢6 dao ham f’(z) tréen R. Hinh vé bén dudi 14 do thi
clia ham s6 y = f/ (z).

30
</> 7 Tuong lai khéc hay cudi phu thude vao do lusi clia ngy hom nay 7

T




2\ /
012 T

Hoi ham s6 g () = f (z — 2?) nghich bién trén khoang nao trong cac khodng dudi day?
1 3 3 1
@ (—§;+oo>. (—oo; 5) @ (—§;+oo). @ (5, —|—oo).

{y Cdu 14.

Cho ham s6 y = f (z). Do thi ham s6 y = f/ (z) ¢6 do thi nhu hinh Y
bén. Ham s6 y = f (xQ — 1) dong bién trén khoang
2).

(A)(0;1). B)(1; (© (1;4).  D)(=2;-1).

B Loi giai.

Chon dap an @ ]
& Cdu 15.
Cho ham s6 y = f(z) ¢6 do thi f’(x) nhu hinh vé beén. y
Ham s6 g(z) = f (2% —2) nghich bién tren khodng nao y=["()
duéi day?
(A)(1;3). B) (—3;—1).
@ (0;1). @(4; +00).

& Cdu 16. Cho ham s6 y = f(z) c6 bang bién thién nhu sau

T —00 —2 0 2 +o0

f'(z) + 0 - 0 + 0 -

Ham sy = f (x2 — 2) nghich bién trén khoang nao duéi day?
(A)(2; +00). (0;2). (C) (—o0; —2). (D) (—2;0).

& Cdu 17. Cho ham s6 bac bon y = f(x) ¢6 do thi ctia ham s6 y = f/(x) nhu hinh vé bén

dudi.
31
7 Tuong lai khéc hay cusi phu thude vao do lusi ciia ngay hom nay &




Ham s6 y = 3f(2) + 2% — 622 492 dong bién trén khoang nao trong cic khoang sau day?

(A)(0;2). (—1:1). () (1; +00). (D) (-2;0).
& Cau 18.
Cho ham s6 y = f(x) lién tuc tréen R va c¢6 do thi ham y
s6 y = f'(x) nhu hinh vé ben. Ham s6 y = f(z) — 2% +22 R S
nghich bién trén khoang

(A)(-1;2). B)(1;3).

© ). D)(~oc:0)

—4

& CAu 19. Cho ham s6 y = f(z). Ham s6 y = f'(z) c¢6 do thi nhu hinh vé.

Y

7

Xét ham s6 g(z) = f(z) — (v + 1)%2. Ham 86 g(z) dong bién trén khodng nao sau day:
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(A)(-3;0). B) (-3;-1). (©) (~1;0). (D) (-3;-2).

& Céu 20.
Cho ham s6 y = f(z) c¢6 dao ham lién tuc tréen R. D6 thi ham Y
s6 y = f'(z) nhu hinh vé. S6 diém cyc tri ctia ham s6 y =
f(x — 2017) — 2018z + 2019 a

@1 ®B)3. ©:2. D)o.

& Cdu 21.

Cho ham s6 y = f(x) c6 do thi cia ham s6 y = f'(z) y
dugc cho nhu hinh bén. Ham s6 y = —2f(2 — z) + 22

nghich bién trén khoing

(A)(~1;0). ®)(0:2). ’
©) (-2 -1). D)(-3;-2). 1

{ Cau 22.

Cho ham s6 y = f(x) c6 do thi ham s6 y = f/(x) nhu Y

hinh vé& bén. Ham s6 y = f (1 —z) + %2 — z nghich {7 *

bién trén khoang i .
@(—1;%). B) (—2;0).

(©)(-3;1). D)(1;3).

& Cdu 23. Cho y = f(x) la ham da thiic bac 4, c¢6 dd thi ham s6 y = f/(z)nhu hinh vé.
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|
|
|
|
|
|
|
|
|
|
|
|
|
:
2\%

Ham s6 y = f (5 — 22)+42% — 102 dong bién trong khodng nao trong cic khodng sau day?
) 3 3
@(3;4). (2;§>. @(5,2) @<O’§)

& Cdau 24.
Cho ham s6 y = f(x) ¢6 dao ham lién tuc trén R. y
Do thi clia ham s6 y = f/(x) nhu hinh vé Ham s6
g(x) = f(—2x+ 1)+ (z+1) (—2x + 4) dong bién
trén khoang nao duéi day?

(A) (—2;—%). (B) (—00; —2).
© (—%;er)- @(-%;2)-

{¢ Cau 25. Cho ham s6 f(z) lien tuc tréen R va c¢6 dao ham f/(z) théa man f'(z) =
(1 —2) (z+2)g(z) + 2018 véi g(x) < 0,Vx € R. Ham s6 y = f (1 — z) + 2018z + 2019 nghich
bién trén khoang nao?

(A) (1; 400). B)(0;3). (©) (—o0;3). (D) (4; +00).
BANG DAP AN
1. C]l2. A]l3. B]l4. B]ll5. B|l6. C|l7. D8 BJ[9. Al[10. A]

[11. D|[12. B][13. D |[14. A|[15. C][16. A |[17. D][18. C |[19. D |[20. A |
121. A|[22. B]|23. B|[24. A|[25. D]
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7. St dung tinh don diéu ctia ham sb dé giai phuang trinh, hé phu’o’ng trinh va bt

phuong trinh, ching minh bat ding thac

Dua phuong trinh, hodc bat phuong trinh vé dang f(x) = m hodc f(z) > g(m), lap bang
bién thién ctia f(z), dya vao BBT suy ra két luan.

e Néu f(r) dong bién va lién tuc trén [a;b] thi f(x) > f(a) hodc f(z) < f(b).
e Néu f (z) nghich bién va lién tuc trén [a;b] thi f(z) < f (a) hodc f (z) > f (b).

e Néu f(z) lien tuc va nghich bién(hodc dong bién)trén K thi véi moi a,b € K:

fla)=f(b) & a=b.

(£ Vi du 1. Giai phuong trinh 2° + 223 + 52 + Va3 + 2 +2—-10=0

& Ldi giai.

Dieu kién = > —1.

Xét ham 86 f (z) = 2° + 223 + 52 + Va3 + z + 2 — 10 lién tuc trén [—1;4+00).

3%+ 1 ) . )
Ta c6 f' (z) = 5z* + 622 + 5+ —— > 0,Vz € (—1; +00) nén ham s6 f (z) dong bién
(@) — (~1i+50) f (@) dong
trén [—1; +00).
Do d6 phuong trinh da cho < f(z) = f(1) &z = 1. L]
(' Vi du 2. Giai bat phuong trinh 22 + 2 + 6v/x + 2 < 18.
& Loi giai.

Dieu kién = > —2.
Xét ham s6 f (z) = 2% + 2 + 6y/z + 2 lién tuc trén [—2; +00).

Ta c6
ffz) = 2z+1+ =2(x+2)+ ; + L
- \/— Wr+2 2/r+2
3 )
> +2 —3=3V8—-3>0,Vz e (-2;+
- \/ (@ )2\/1:—1—2 NI+ 2 el %)

Suy ra f (r)dong bién trén [—2; +00).

Do d6 bat phuong trinh < f (z) < f(2) &z < 2.

Két hop dieu kien ta duge —2 < z < 2. O
[2y3—|—y+2m\/1—x:3\/1—a:

V2 +1+y=4+vVa+4

(¢’ Vi du 3. Giai hé phuong trinh {

& Loi giai.

Diéu kien —4 <z < 1.

Taco 22 +y+20yT—2=3V1—-ao 2P +ty=2(1-2)VI—o+/1T—z (1)

Xét ham s f (t) = 2t + ¢t lien tuc tren R, c6 f/ (1) = 6t +1 > 0,Vt € R.

Suy ra ham s6 f (t) dong bién trén R.

Dod6 ()& f(y)=f(VI-2)ey=vI-u

Thay vao phuong trinh thit hai trong hé ta duge 3 =2z ++vV1—z=4++Vx +4 (1)

D@ thiy hai vé ctia(1)la hai ham ngugc tinh don di¢u, nén (1) ¢6 nghiém duy nhat zo = —3
= Yo = 2.

[
(@ Vi du 4. Tim tat ca cac gia tri cia m dé phuong trinh |z|++v/22 + 1 = m c6 nghiém?

@mZO. 0§m<1. @le. @mzl—i—x/?.
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& Ldi giai.
bat ¢ = |z| > 0, khi d6 phuong trinh c6 dang t + V2 +1=m (x).
Xét ham s0 f(t) =t + V2 +1 voi t > 0.

t N P
Ta co f/(t) =1+ > 0,Vt > 0= f(t) dong bién trén [0; +00). Suy ra f(t) > f(0) = 1.
f'(t) NGE f(t) dong [ ). Suy ra f(t) > f(0)

Ta c6 t—ligloof@) = +o00.

Do do6 phuong trinh (%) ¢6 nghiém thi m > 1.
Chon dap an @ ]

(@ Vi du 5. Tap hop tat ca cac gia tri cia tham s6 m dé phuong trinh m++/m + 1+ /1 + sinz =
. 1 .
sinx ¢6 nghiém la doan [a;b]. Khi d6 gia tri clia bieu thic T = 4a — 5 V2 bang

(A)—4. B)-5. (©)-3. D)3.
& Ldi giai.
Tacé) —1<sinz<1le0<l+sinz<2<0<+I+snzr <+v2,VeeR.
Datt =1 +sinz. Tac6 0 <t <+V2vasinz=tZ—1.
Khi d6 phuong trinh c6 dang: m++vm+1+t=t2—1 & m+1+t+yvm+ 1+t =t2+1(x).
Xét ham sb f (t) =2 +t,t > 0.
Ta co f'(t) =2t+1>0,Vt > 0.
Do d6 ham s6 f (t) = t* +t luon dong bién trén (0; +00).
Vitheé (x) & t=vVm+1+tem=1t>—t—1 (x).
Xét ham sé g(t) =12 —t—1,t € [0;@.
g t)=2t—1.
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